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PHẢN А. CÂU HỎI 





Phương trình bậc 


Câu 1. (DÉ MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Kí hiệu z,,z,,z; và z, là bốn nghiệm phức của phương 
trình z°—zˆ“—12=0. Tính tổng 7 = lz|+|z:|+|z:|+|za| 
A.T=2+243 B.7=4 C.7=2x3 D. T=4+243 
Câu2. (ĐỀ THAM KHẢO BGD & РТ 2018) Gọi z và z,là hai nghiệm phức của phương trình 
4z?—4z+3=0. Giá trị của biểu thức |z,|+|z„| bằng: 
А. 342 B. 24/3 c4 D. 43 
Câu 3. (MD 104 BGD&DT NĂM 2017) Kí hiệu л, 2, là hai nghiệm của phương trình 22 +4 = 0. Gọi М 
‚ N lần lượt là điểm biểu diễn của Z, Z, trên mặt phẳng tọa độ. Tính T = ОМ +ON với О là gốc tọa độ. 
A.T=8 B. 4 б. Те D.7=2 
Câu4. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Gọi z,,z, là hai nghiệm phức của phương trình z”—6z+10=0. Giá trị 
của z2 + z2 bằng: 
A. 16. B. 56. C. 20. D. 26. 
Câu 5. (МАРЕ 123 BGD&DT МАМ 2017) Phương trình nào dưới đây nhận hai số phức 1+ J2i và 1—x|2¡ 
là nghiệm. 
A.zˆ+2z+3=0 B. 22 —2z+3=0 C. 22 +2z—3=0 D. zˆ—2z—3=0 
Сап 6. (MÃ ЮЕ 110 BGD&ÐT NĂM 2017) Kí hiệu 2, 2, là hai nghiệm phức của phương trình 
3z?—z+1=0. Tính P=|z|+|z|[. 


A.P=Š B. P= c. p= 22 
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Câu 7. (Mã 102 - BGD - 2019) Kí hiệu z,,z, là hai nghiệm phức của phương trình z”—6z+14= 0. Giá trị 
của 22 +z; bằng 

A. 36. B. 8. С. 28. D. 18. 
Câu 8. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Gọi д, z, là hai nghiệm phức của phương trình z”—4z+7 =0. Giá trị 
của z2 + z2 bằng 


Hàm só đã cho đạt cực tiểu tại 
A.2. B. 8. C. 16. D. 10. 


Câu9. (ĐỀ THAM KHẢO BGD&ÐT NĂM 2017) Kí hiệu Z; Z, là hai nghiệm của phương trình 
z?+z+1=0. Tính Р = 20 +22 +212,. 

A. P=2 B. Р=-—1 С. P=0 D. P=1 
Câu 10. (ĐỀ THAM KHẢO BGD&DT NĂM 2018-2019) Kí hiệu 2, và z,là hai nghiệm phức của phương 


trình z”—3z +5 =0. Giá trị của |z|+|za| bằng: 


A.10 В. 24/5. (аз. D. 3. 
Câu 11. (MD 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Kí hiệu z, ,z , là hai nghiệm phức của phương trình zˆ—z+6=0 
. Tính P= К š 
21 2, 
А. 1 Е. С. 6 bệ 
6 6 12 


Câu 12. (Mã 103 - BGD - 2019) Gọi z,,z, là 2 nghiệm phức của phương trình z“—4z+ 5= 0. Giá trị của 
z? +22 bằng 

А. 16. В. 26. С. 6. D. 8. 
Câu 13. (CHUYEN PHAN ВОІ CHÂU NGHỆ AN NĂM 2018-2019 LÀN 02) Gọi z ; z, là hai nghiệm của 
phương trình z”+2z+10=0. Tính giá trị biểu thức 4 =|z¡[ +|z;][”. 

А. 1043. B. 542. С. 2410. р. 20. 
Câu 14. (THPT CHUYÊN SƠN LA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Ký hiệu z,, z, là nghiệm của phương trình 
z”+2z+10=0. Giá trị của |z,|.|z„| bằng 


А. 5. в. >. С. 10. D. 20. 


Câu 15. (DÉ THI THU VTED 02 NĂM HỌC 2018 - 2019) Kí hiệu л, z, là hai nghiệm phức của phương 
trình 22 =—3. Giá trị của |z | +|z,| bằng 

А. 6. В. 243. C. 3. D. 3З. 
Câu 16. (THPT GIA LỘC HÀI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi z,, z, là các nghiệm phức của 
phương trình z”—8§z+ 25 =0. Giá trị |2, — z;| băng 

д S. B.3. C. 8. D. 6. 
Câu 17. (HỌC MÃI NĂM 2018-2019-LẦN 02) Biết z là số phức có phần ảo âm và là nghiệm của phương 


š x 3 ; z 
trinh zˆ — 62 +10 =0. Tính tổng phân thuc và phán ảo của só phức w ==. 


N 
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А. 1. в Б. р. 
5 5 5 


Câu 18. (CHUYÊN LÊ QUÝ ĐÔN QUẢNG TRỊ NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi z , z, là hai nghiệm phức 
của phương trình z” -4z +5 =0. Tính 


Q | + 


1 1 s7 š 2 
w=—+—+i(z, Z; =Ë Z, z). 
21 2) 


A. w=-$+ 20i. B. w= S420), С. w=4+20¡. D. M=20+C/, 
Câu 19. (ĐỀ 04 VTED NĂM 2018-2019) Với các số thực a,b biết phương trình z” + 8az + 64b = 0 có nghiệm 
phức z, =8+16i. Tính môđun của số phức w = a + bi 

А. |w|= v19 B. Iw|=x3 C: [у] =/7 D. |w|=x29 
Câu 20. (THPT YÊN KHÁNH - NINH BÌNH - 2018 - 2019) Phương trình z?+ø.z+b=0, với a,b là các 
số thực nhận số phức 1+;¿ là một nghiệm. 


Tính a—b2. 
A. —. B. -4. С. 4. D. 0. 


Câu 21. (KTNL GV THPT LÝ THÁI ТО NĂM 2018-2019) Tính modun của số phức w=b+ci, b,c e Ë 














.8 А 
biết số phức — là nghiệm của phương trinh 22 +bz+c = 0. 
—i 


A.2. B. 3. С. 242. D. 342. 
Câu 22. (THPT CHUYÊN ĐẠI HỌC VINH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi z,,z, là các nghiệm phức của 
phương trình z? +4z+7 =0. Số phức z,.z, +2,.2, bằng 

А.2 В. 10 С. 21 D. 10; 
Câu 23. (DÉ THI THÚ VTED 03 NĂM HỌC 2018 - 2019) Gọi Z¡;Z; là hai nghiệm phức của phương trình 
3z?—2z+27=0. Giá trị của z,|z;|+z ,|zj| bằng: 

A.2 B.6 C. 3/6 D. 4/6 
Câu 24. (CHUYÊN LÊ HỎNG PHONG NAM ĐỊNH LẦN 1 NĂM 2018-2019) Gọi z, và z, là hai nghiệm 
phức của phương trình 2° + 4z +29 = 0 .Tính giá trị của biểu thức |z, i +|Z; | 

A. 841. B. 1682. C. 1282. D. 58. 
Câu 25. (CHUYÊN LÊ QUÝ БОМ ĐIỆN BIÊN LÀN 3 NĂM 2018-2019) Kí hiệu л; z, là hai nghiệm phức 
của phương trình 322 —z+1=0. Tính P =|z4|+|z:|. 


v14 2 v3 


А. Р= ——. В. Р=-. C.P=—-. D.p-293, 
3 3 3 3 


Câu 26. (CHUYÊN NGUYÊN ТАТ THÀNH YÊN BÁI LÀN 01 NĂM 2018-2019) Gọi z,, z, là hai nghiệm 
phức của phương trình 32° — z+ 2 = 0. Tính giá trị biểu thức 7 = |, +|z;] . 


А.т=2. gr eren Bas, 
3 3 3 9 
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Câu 27. (THPT QUANG TRƯNG ĐỒNG ĐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Gọi А, В là hai điểm trong mặt 
phẳng phức theo thứ tự biểu diễn cho các số phức z,, z,khác 0 thỏa mãn đăng thức z? +25 —22, =0, khi 
đó tam giác OAB (O là gốc tọa độ): 

A. Là tam giác đêu. B. Là tam giác vuông. 

С. Là tam giác cân, không đêu. D. Là tam giác tù. 
Câu 28. (THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ĐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hai số phức z và w khác 0, 


: 3 4 5 
thỏa mãn —+—= 
z w Z+W 








và |w|=1. Hỏi mệnh dë nào dưới đây đúng? 


_243 
2 


3 
А. |z|=243. B. |z| C.|z|=x3. D. ==. 
Câu 29. (KTNL GV THUẬN THÀNH 2 BẮC NINH NĂM 2018-2019) Cho phương trình az? +bz+c=0, 
với a,b,c e R,a #0 có các nghiệm z), z> đều không là số thực. Tính P = |, + zƑ +|Z¡— 2, theo а, Б, с. 


b -2 2b? —4 
А.Р=——® в р-2. Е р. Р= 2746. 
а а а а 


Câu 30. (THPT YÊN PHONG SỐ 1 ВАС NINH NĂM 2018-2019 ТАМ 01) Gọi S là tổng các số thực т 
để phương trình z?—2z+l—-m=0 có nghiệm phức thỏa mãn А =2. Tính 5. 

А. S=6. B. S=10. C. 5 =-3. D. S =7. 
Câu 31. (CHUYÉN NGUYÊN ТАТ THÀNH YÊN BÁI LÀN 01 NĂM 2018-2019) Cho số phức z=a+bi 
(а, be R) thỏa mãn z+ 1+ 3¿ - |z|¡ = 0. Tính 5 = 2a +3р. 

А. §=-6. B. $=6. C. $=—5. D. $=5. 
Câu 32. (TT THANH TƯỜNG NGHỆ AN NĂM 2018-2019 LÀN 02) Gọi 5 là tông các giá trị thực của In 
dë phương trình 92 +62+1-т=0 có nghiệm phức thỏa mãn |2|=1. Tính 5. 

А. 20. В. 12. С. 14. ”. 8. 


Câu 33. (ĐÈ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Xét số phức z = a +bi (a,be К) thỏa тап |z -4-3i|= 4/5 
.Tính P=a+b khi |z+1—3i|+|z—1+i| đạt giá trị lớn nhất. 

A.P=8 B. P=10 C. P=4 P. p= 6 
Câu 34. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&DT NĂM 2017) Xét số phúc z thỏa mãn |z +2—i|+|z —4—7i| = 6A2. 
Gọi m, М lần lượt là giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của |z—1+¡|. Tính P=m+M. 

A p= 3232 р раар Gp- р резу 
Câu 35. (KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Cho hai số phức z,, z, thỏa mãn đồng thời hai điều kiện sau 
|z-1|=34. 
|2, +2, bằng 


А. V2 В. 10 С.2 D. 4130 





z+l+mi|=|z+m+2i[ (trong đó m là số thực) và sao cho |z, —z;| là lớn nhất. Khi đó giá trị 





Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 4 





CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 





Câu 36. (THPT САМ GIÀNG 2 NĂM 2018-2019) Cho số phức 2 thỏa mãn |z—2—2/|=1. Số phức 2-і 
có môđun nhỏ nhất là: 
А. 5—2, В. (5-1. 5+1: D. /5+2. 


Câu 37. (THPT GIA LỘC HAI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LAN 01) Gọi M và m lần lượt là giá trị lớn nhất 


2z+ỉ . R _ ‚М 
với z là sô phức khác 0 và thỏa mãn А >2. Tính tỉ sô —. 
m 





và giá trị nhỏ nhất của P = | 





2 


дыз, В. 


т 


-4 ооз. В 


2—9, 
т 3 т 


s |= 


Câu 38. Cho số phúc z thoả mãn |2 2-37 = 1. Tìm giá trị lớn nhất của Jz+1 +4 ; 

А. J13+3. В. V13 +5. C. v13 +1. D. v13 +6. 
Câu 39. Xét tất cả các số phức z thỏa mãn |2 —3i+ 4 =1. Giá trị nhỏ nhất của |z” +7- 241 nằm trong khoảng 
nào? 

A. (0;1009). B. (1009;2018). C. (2018:4036). D. (4036;+œ).. 
Câu 40. (CHUYEN PHAN BỘI CHÂU NGHỆ AN NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho số phức z thỏa mãn 
|z+z|+|z~z|=4- Gọi M, m lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhát của P =|z —2—2i|. Đặt 4= M +m 
. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 


A. Ae [ 34; 6). B. Ae [6; 42). C. Ae(27:x33). р. Ae (433). 


Câu 41. (CHUYÊN НА LONG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho số phức z thỏa mãn |z — 6|+ |z + 6|= 20. Gọi 


М, n lần lượt là môđun lớn nhất và nhỏ nhất của z. Tính M -n 
A. M --n=2. B.M -n=4. C. M -n =7. D. M -п=14. 


Câu 42. (THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ÐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho số phức z thỏa mãn 
|£=3+4/|=2và w=2z+1—¡. Khi đó |w| có giá trị lớn nhất bằng 

А. 4+ 4/74. В. 2+130. С. 4+ 4/130. р. 16+5/74. 
Câu 43. (THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ĐA НА NỘI NĂM 2018-2019) Xét số phức z và số phức liên 
hợp của nó có điểm biêu diễn là М và М'. Số phức z(4+3) và số phức liên hợp của nó có điểm biểu diễn 


là N và N'.Biết rằng М, M', №, № là bốn đỉnh của hình chữ nhật. Tìm giá trị nhỏ nhất của |2 +41 – 5] 


g- TA бес k. 
. 1/34 . . J5 . . 1/2 . . 1Л3 . 
Càu 44. Biét só phúc z thóa màn z —3| =|z-2-i và || có giá trị nhỏ nhất. Phần thực của số phức z bằng: 
Kế. HS. @ в. 
5 5 5 5 


Câu 45. (CHUYÊN NGUYÊN TRÃI HẢI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Xét các số phức z thỏa mãn 
|£—1-3/|=2. Số phức z та |z —1| nhỏ nhất là 
A. 2=1+ 51. В. 2=1+1. С. 2=1+31. D. 2=1-і. 





Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 5 





CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 





Câu 46. (CHUYÊN PHAN BỘI CHÂU NĂM 2018-2019) Cho số phức z thỏa mãn É +z] $ |z -z| =4. Gọi 
М, т lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của P = |z —2 —2i|. Đặt 4= М +m. Mệnh đề nào sau đây 
là đúng? 

A. Ae(x34;6). B. 4e(6;x/42). С. Ae(247;433). D. 4e[4343). 
Câu 47. (CHUYÊN LÊ QUY БОМ ĐIỆN BIÊN LÀN 3 NĂM 2018-2019) Trong các số phức z thỏa mãn 


|z—1+i|=|z+1—2j|, số phức z có mô đun nhỏ nhất có phàn ảo là 




















а. ж. @ = =, 
10 5 5 10 
^ А А Д ~ Z —i Z, +i tự La: Д Д ° ` 
Câu 48. Cho hai sô phức z,,z, thỏa mãn |—————| = |; - =42. Giá trị nhỏ nhất của lz: —z,| là 
z +2—3i 2,—1+1 
А. 2402. В. 42. КЕ р. 42-1. 


Câu 49. (SỞ Ср&РТ BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi S là tập hợp các số phức z thỏa mãn 
[2—1 = \/34 và |z+1+m| =|z+m +21 





‚ (trong đó тє R ). Gọi z,, z, là hai số phức thuộc S sao cho |2 -z| 
lớn nhất, khi đó giá trị của |z, + z;| bằng 

A.2 В. 10 C. 42 р. 4130 
Câu 50. Cho hai số phức z,w thỏa mãn z -3V2 | = 2. 





»-4/21 = 24/2. Biết rằng |z -v| đạt giá trị nhỏ 
nhất khi 2=2,, w= и. Tính |32, – | : 

А. 2402. В. 4/2. б D. 642. 
Câu 51. (ĐỂ 04 VTED NĂM 2018-2019) Cho hai số phức z và w thỏa mãn z+2w=8—6¡ và |z w|= 4. 
Giá trị lớn nhất của biêu thức |z|+|w| bằng 

A. 4v6. B. 24/26. С. x66. D. 36. 
Câu 52. Cho số phức z thoả mãn |z|=1. Gọi М và m lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của 
biểu thức P=|z+1|+|z”—z+ 1|. Tính M.m 

А, 1353. E= EN. А4 

4 4 4 

Câu 53. (THPT YÊN KHÁNH - NINH BÌNH - 2018 - 2019) Cho hai số phức z và @=а+Ы thỏa mãn 
|z+v5|+|z~5|=6; 5g~4b~20=0. Giá trị nhỏ nhất của |z~ ø| là 


4 
3 5 р 3 


а=. В. ——. С =. ket 

441 441 441 41 
Câu 54. (KTNL GV THPT LÝ THÁI TÔ NĂM 2018-2019) Gọi z=a+bi (a,be R) là số phức thỏa mãn 
điều kiện |z — 1— 2| + |z + 2~ 3| = v10 và 


có mô đun nhỏ nhất. Tính 5 = 7a +b? 
А. Т, В. 0. C. 5. JD): -12 


Câu 55. (KTNL GV THUẬN THÀNH 2 BẮC NINH NĂM 2018-2019) Cho số phức z thỏa mãn 
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z+z|+2 z—2| =8. Gọi М, т lần lượt là giá trị lớn nhất, nhỏ nhất của biểu thức P = |z — 3 — 3¡|. Tinh 
М +m. 
А. v10 + V34. B. 210. С. V10 + V58. р. V5 + v58. 


Câu 56. (CHUYÊN ВАС GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho số phức z có |z|= 1. Tìm giá trị lớn nhất 
của biểu thức P = |z — z| + |z +z+ | š 


13 11 
А. — B.3 С. 3 D. — 
4 4 


Câu 57. (THPT CHUYÊN ĐẠI HỌC VINH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Giả sử z,,z„ là hai trong các số phức 
thỏa mãn (z ~6)(8+ zi) là só thuc. Biét ràng |2, = z| =4, giá trị nhỏ nhất của |2, + 3z, | bằng 

А. 5—5] 21 В. 20-4/21 С. 2044/22 D. 5-422 
Câu 58. (DÉ THI THÚ VTED 03 NĂM HỌC 2018 - 2019) Trong các số phức z thỏa mãn |z —3 —4i|=2 có 
hai số phức z , z, thỏa mãn А = z| =1. Giá trị nhỏ nhất của [л —|2, [ bằng 

А. —10 В. 4-35 E D. -6-245 
Câu 59. (CHUYÊN LÊ НОМС PHONG NAM ĐỊNH LÂN 1 NĂM 2018-2019) Cho hai số phức z,,z, thoả 
mãn |z¡+2—¡|+|z,~4~ 7¡|= 642 và |і, —1+2/|= 1. Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 7 = |2, + z;|. 

А. 42-1. B, /2 +1, С. 242 +1. D. 24/2 1, 
Câu 60. (CHUYÊN NGUYÊN ТАТ THÀNH YÊN BÁI LÀN 01 NĂM 2018-2019) Cho z là số phức thỏa 
mãn |z|=|z + 2i|. Giá trị nhỏ nhất của |z~1+2|+|z+1+34| là 

А. 57. В. v13. С. v29. D. V5. 
Câu 61. (THPT CHUYÊN HẠ LONG - ГАМ 2 - 2018) Cho các số phức 2 =-2+¡, 2, =2+i và số phức z 
thay đổi thỏa mãn [2—х| +|z—z;[' =16. Gọi М và т lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của |z| 
. Giá trị biểu thức М? — т? bằng 

А. 15. В.7. 11: D. 8. 
Câu 62. (THPT CHUYÊN QUANG TRUNG - BP - LÀN 1 - 2018) Cho số phức z thỏa mãn |z — 2i|< |z — 4i 
và |z—3—3i|=1. Giá trị lớn nhất của biću thức Р =|z—2| là: 

А. 313 +1. В. 4/10 +1. С. v13. р. 410. 
Câu 63. (TT DIỆU HIẾN - САМ THƠ - 2018) Xét số phức z thỏa mãn |z—2—2¡|= 2. Giá trị nhỏ nhất của 
biểu thức P=|z—1—¡|+|z— 5— 2/| bằng 

A.1+10. В. 4. С. ЛТ р. 5. 
Câu 64. (SGD&ĐT САМ THƠ - НКП - 2018) Cho số phức z thỏa mãn |z—3-4i|=xJ5. Gọi М và m lần 
lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức Р =|z + 2| —|z—¡['. Môđun của số phức w= M + mi 


là 


А. |w|=34137. В. |w = /1258. C. |w|=2x309. D. |w|=2A314. 





Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 7 





CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 
Câu 65. (THPT HẬU LỘC 2 - TH - 2018) Cho hai số phức z,,z, thỏa mãn |z, +l—¡|= 2 và z, =iz,. Tìm giá 





trị nhỏ nhất m của biểu thức |z –2,|? 
A. т= 42-1. В. т= 2402. С. т=2. D. т= 242 –2. 
š ; er |z¿—3-2z|<1 
Câu 66. (SGD&ĐT BẮC GIANG - LẦN 1 - 2018) Hcho hai số phức z,w thỏa mãn 
|\w+1+27|<|w—2-1 
. Tìm giá trị nhỏ nhất Р. 


ш của biểu thức P=lz-w|. 
А0 Ер gen o щи 


min 7 3 min min 5 min —ˆ 2 


Câu 67. (THPT CHUYÊN LÊ HỎNG PHONG - TPHCM - 2018) Cho số phức z thỏa |z|=1. Gọi m, M 
lần lượt là giá trị nhỏ nhất, giá trị lớn nhất của biểu thức Р= (2° +Z”+6z|—2|z" +1|. Tính M-m. 
A. m=-4,n=3. B.m=4,n=3 C. m=-4,n=4. D.m=4,n=-4. 


3/5 


Câu 68. (THPT CHUYÊN ЮН VINH - LÀN 3 - 2018) Cho các số phức w, z thỏa mãn |w +1 = уа 











5w =(2+1)(2—4). Giá trị lớn nhất của biểu thức Р =|z—1—2i|+|z—5—2i| bằng 

А. 6/7. | В. 4+2413. С. 2453. D. 4/13. 
Câu 69. (KIM LIÊN - НА NỘI - ТАМ 1 - 2018) Xét các số phức z=a+bi (a,beR) thỏa mãn 
|z~3-2/|=2. Tính a+b khi |z+1—2/|+2|z—2—5i| đạt giá trị nhỏ nhất. 

А. 4-43. B. 2+3. C. 3. D. 4+3. 


Câu 70. (LIÊN TRƯỜNG - NGHỆ AN - LÀN 2 - 2018) Biết ràng hai số phức z, , 2, thỏa mãn |z, — 3— 4i| = I 














và |z, —3—4i|= > Só phúc z có phân thực là a và phân ảo là b thỏa mãn За —2) = 12. Giá trị nhỏ nhất của 


P=lz—z|+|z—2z;¿|+2 bằng: 





A. P. = КЕ | B. Рь=5-23.__ C.P, -25 D. Рь=5+2\5. 


РНАМ B. LỜI GIẢI THAM KHẢO 





Cini Chon D 


#-7-2=0] 


z =-3 Mi 
< 


22 =4 z = +2 
r=|al+|F|+|2|+EJ=|5|+| 5 +|-2]+B|=25+4 
Câu 2. 
Loi giai 
Chọn D 
v2. 
z =—+—i 
Xét phương trình 4z” - 4z +3 = 0 ta có hai nghiệm là: — 
1 42, 
Z = —— ——і 
2 2 
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1-2 > klal- 

Câu 3. Chon B 

z, = —i 

Z, = 2i | 

Suy ra M (0;-2); №(0;2) nên T = OM + ON = (—2)° + 2?=4. 
Câu 4. Chọn A 


Ta có: z? +4 = 0 — 


: Z¡+Z; = 6 

Ap dụng định lý Viet áp dụng cho phương trình trên ta được: | | % : 
Z Z; = 

Khi đó ta có z° +2; =(z, +z) —2z z, =36—20=16. 


Câu 5. Chon B 

В š * © 21 T 22 = 2 r x š £ з ` 2 
Theo định lý Viet ta có lạ SN, do đó z,,z, là hai nghiệm của phương trình Z -2z + 3 = 0 
Câu 6. Chon C 
Xét phương trình 322 —z+1=0 có А=(—1) -4.3.1=-11<0. 
Phương trình đã cho có 2 nghiệm phức phân biệt 


_l#NH 1 JI. ЕЛЕЕ Пе 
6 


—+—i; 2, = = — 


21 
6 6 6 





























6 6 
Suy ra 
2 2 2 2 
T ы ы уз, уя в 
6 6 6 6 6 6 6 6 3 3 3 
Сам 7. 


2 =3+/5ї 


2=3-— 451 


>z + z; = (3+5) +(3- 45i) =8. 


Ta có : =-áztlá=0 | 


Câu 8. Chọn A 
2 
Ta có A'=4~7=-3=(N3¡) . 
Do đó phương trình có hai nghiệm phức là 2, = ЕА 2, = 24] її. 


2 
Suy ra 22 +22 =(2+3i) (24/31) =4+443i-3+4-443i-3=2. 
Câu 9. Chon C 








Cách 1 
221.03, 
2 +2+1=0‹ Ж. 
-_1_M, 
2 2 
2 2 
P = z2 +22 +212, = _1 33, ‚|-1-_УЗ, + 1 УЗ, : УЗ, =0 
2 2 2 2 2 2 2 2 


Cách 2: Theo định lí Vi-et: Z +2, =—]; 2.2, =1. 
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Khi đó Р=г +23 +212, =(z +z,) –222,+22, =1°—1=0. 
Câu 10. Chọn B 





1 
Xét phương trình 2? - 3z + 5 = 0 ta có hai nghiệm là: ai 
3 МП, 
 =>+— i 
2 2 
= |z|=|z|=v5 = [л|+|2| = 245. 
Câu 11. Chọn A 
z +Z, =1 
Theo dinh lí Vi-et, ta có 11 2 ”” nạn p=.L„.L~ZL*5 1 
ZZ, =6 Z Z ZZ 6 


Сам 12. Chon C 
A'=b- ae =4—5 = –1 
Phương trình có 2 nghiệm phức z = 2 +1,2, =-2—ỉ 
nên z +z =(~2+i} +(-2-1) =4-4i+i?+4+4i+? =8+2Й =§—2 =6 
А > z =-—1+3i 
Câu 13. Z +2z+10= 0 © sẽ 
z, =—Ì-3i 
; 2 2 12 ‚2 
Do đó: 4= |2 +|z;[ = |-1+34 +|-1-34 =20. 


z=-l+3¡ 


Câu 14. Phương trình z° +3z+I0=0 1| .. Vậy z =—l+3i, 2, =—l—3i. 
i 


z=-l- 


Suy ra г. |.|2,| = 4104/0 =10. 
=lz|+*|z,|=ÌN3|+|-+J3|=23. 


= i./3 
Câu 15. Tac6: z2=-3 ш. 
z=-x\3 
Р : 5 z, = 4—3i 
Câu 16. Phương trinh z“—8z+25=0< : 
z, =4+3i 
Suy ra: |2, –2,|= |-6|=6. 
Câu 17. Ta có: 2° –62+10=0 
2=3-і Lệ \ š . 
| .. Vì z là sô phức có phân ảo âm nên < z=3-—¡ 
2=3+і 
3-і 4 3; 
3+i 5 5 





2 
Suyra w=== 
2 


Tổng phần thực và phần ảo: St [-š) = : ' 


š ПРЕ" А ‚ 212664 
Câu 18. Theo hệ thức У1-еї, ta có f 
212, = 5 


Suy га w = 272102 +z,)2 iZ; = S +20i. 


212 


Câu 19. Chọn р 
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. Vậy |w|=v29. 


: ‚ |z, tz, = 8а =16 a=-2 
Theo Viet ta có 


= 
21.2, = 64b = 64.5 b=5 
Câu 20. Do số phức 1+7 là một nghiệm của phương trình z? +a.z+b=0. 


+b=0 = —2 
Nên ta có: (1+) +a(I+?i)+b=0©a+b+(a+2)¡=0 © a al 
a+2=0 b=2 
Vậy: a-b = —4. 
Câu 21. Chọn C 


Р =Ë) «(11ү sĩ 
D Đặt z = TT”, ta có (2) [ ) 


=i (2) i=- 

_I-lI-2¡_ -2i _ —i(1-i) 
l i l+i 1-2? 

+) z, là nghiệm của đa thức Р(2)=2°+Ь2+с =Z, là nghiệm còn lại của P (z). 





=-l-Ÿ. 





о 


+) Та со: то жни 
а 


„5,===(-I-j)(-I+i)=e>ec=2 
а 
=w=2+2¡=|w|=v2?+2? =2402. 
Câu 22. Chon A 
z.=-2+N3i — — 2 2 
Ta có | 1! —=z.z,+z,.z =|-2+A3¡Ì +[-2-A3¡} =2 
aT Н зада еа] (2—45) 
Câu 23. 
Lòigiái 
Chọn A 
32°—22+27=0 


1+ v80, 1 4/80; 
3 o? 3 





z 





1 





2 





уйу л |2,|+2 „|д|=2 


Câu 24. Phương trình 2 +4z+29 =0 © (z+2)° =-25©(:+2) =(5) © 


Suy ra lz|=k:|=x(-2Ý +5? =4/29. 
Vậy |+, = (429) +(29} =1682. 
Cầu 25. Cách 1: 

Ta có эд ~z+I=04z2~zt2 =0 :-1) == l 


3 6 36 
=|:-sÌ?=„£= 6 6 . 
6 36 1 11. 
=== 
6 6 
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Khi đó SOR EH m) = 25 
Cách 2: 


Theo tính chất phương trình bậc 2 với hệ số thực, ta có Z; Z, là hai số phức liên hợp nên 2.2, = B: | = ш | : 


3 


1 
Ма 21.2, = suy га a= = —. 


3 
33 


Vậy Р = |2|+|, =. 








3 
A =7 
= 
Câu 26. Phương trình 32 —z+2 = 006 А =(-1} -4.3.2 = -23 > 6 . 
1+A23¡ 
Z, = < 





2 2 
Бег) + 1/23 -=2r-2.2-! 
6 6 3 3 3 3 
Câu 27. Cách 1: 

+Gọi z =a+bi (a,beR:a°+b° #0). А(а;Ь). 

Khi đó z, là nghiệm phương trình: 22 —(a + bi)z, +(a + bi)” = 0 


+Ta có: A=(a+bi)' -4(a+bi} =-3(a+bi} =| J3(a+bi)i | =[N3 (b+ ai) 
Phương trình có hai nghiệm phân biệt: 


а -3b /За +b. А =” at] 
Z= i nên B БЕ ss. . 























+ 
? 2 2 2 
В a+N3b -\3a+b. , а+ ЗЬ -N3a+b 
Hoặc 2, = +——  — tên В |е 
2 2 2 2 
+ Tính ОА? = а? +b’, ОВ? = а? +b, АВ? = а? +b’. Vậy tam giác ОАВ đều. 
Cách 2: 


Theo giả thiết: 22 + z7 — 212, = 0 > (z, +2,)(22 + 25 –22,) =0 
= z +Z, = 0 @ z =- =lz|=lz:|>4=O8. 

Mặt khác: z} +22 — zz, =0 < (z, —z,) = —z,z, 

= (а -z = —z z, | = |5 -zf =|z,||>| => АВ? = ОА.ОВ. 


Ма ОА = ОВ пёп АВ = ОА = ОВ. 
Vậy tam giác ОАВ đêu. 











Cách 3: 
2 
ta trị cam, =0 ©Lễt] = ае 0 
Z 2 
2 
+, 
aja ко т ж тии 
2, 2, 2, 2 2, 

Vậy ОА = ОВ. 
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—Z; 


1+ 3; 


Mặt khác: |z, — A = 2 


= |2,| АВ = ОВ 








Vậy tam giác ОАВ đều. 


Câu 28. Ta xét phương trình 8, РЕ: với điều kiện z+w#0. 
2 w 2+ № 





Ta có ые ` < 3w ?+4z”+2wz =0. 


Z W Z+W 





2 
Vì z#0 nên ta được phương trình (š) + 2(*] +4=0. 


2 2 
w 1 Jl. 
—=——+——i 

Giải phương trình được kết quả ` ^^. 
| »__1_М1, 

2 3 3 

3 
Suy ra "| ЭЗ ма [| =1 nên =. 
2 





Câu 29. Chọn С 
Cách 1: Tự luận. 


Ta có phương trình аг? +bz +c =0 có các nghiệm z¡,z¿ đều không là số thực, do đó À = р2 —4ac < 0. Ta 


có A =i2(4ac~?), 


_ -b+iAac—bŸ 








21 
РТ 2а 
—b—iA|4ac -b° 
Z2 = 
2a 
aral- ы 
Khi đó: И > Р= |а +z |а -2 =. Vậy Р= 2. 
Е TEn a a 
1 2| — 5 
a 


Cách 2: Trắc nghệm. 

Cho a =l1,b =0,c =1, ta có phương trình z7+1=0 có 2 nghệm phức là z, =¡,z¿ = —i. Khi đó 
Р=|а +22 +|д-| =4. 

Thê а=1,Ь = 0,с =1 lên các đáp ап, ta Шау chỉ có đáp án С cho kêt quả giông. 

Câu 30. Chọn D 

Ta có: z?—=2z+l—m =0©(z-1Ÿ =m (1) 

+) Với m>0 thì (1) 2=1+\/т.Оо А-2 |2, (thỏa mãn). 

+) Với m <0 thì (1) @ z=1+¡i—m. 

Do |z|=2©|I+iVCm|=2 © 1~m=4© т=-3 (thỏa mãn). 

Vậy S=l+9—3=7, 





Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 13 





CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 
Câu 31. Ta có z+1+3i—|z|ï=0 < (a+1)+(b+3-vVa? +6? ]¡=0, 





а+1=0 а= –1 
° 22 внз (=). 
бейте. = Ре 
1+2 = (6+3) = 3 
a=-—] 
Vậy `. =Š=2a+3b =-6. 
3 


Câu 32. 92? +62+1-т= 0 (*). 
Trường hợp 1: (*) có nghiệm thực ©A'>0<©9-9(I-m)>0 © m >1. 


А-1 


|] 2=1=5 т=16 (thỏa mãn). 
1 2=-15 m= 4 (thỏa mãn). 
Trường hợp 2: (*) có nghiệm phức z=a+bi(b = 0) ©A'<0©9-9(I-m)<0 © m <1. 


z=] 


2=-1' 








Nếu z là một nghiệm của phương trình 922 +62+1-т = 0 thì Z cũng là một nghiệm của phương trình 
92°+62+1-т=0. 


Ta có А-1 1 22-16 2-16 1те (thỏa mãn). 
а 


Vậy tổng các giá trị thực của m bàng 12. 








Câu 33. _ 
Гол giai 
Chọn B 
Goi М (а;Ь) là điểm biểu diễn của số phức z. 
Theo giả thiết ta có: |z —4—3i|= 4/5 © (a — 4) +(b—3)” =5 = Tập hợp điểm biểu diễn số phức z là 
đường tròn tâm /(4;3) bán kính R = V5 











_ J4(-13) 

Gọi: = Q =|z+1-3i|+|z-1+i|= МА+ МВ 
В(1;—1) 

Gọi Е là trung điểm của AB, kéo dài EI cắt đường tròn tại D 

Та có: 0? = MA” + MB” +2MA.MB 
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© О? < МА? + МВ? + МА? + МВ? = 2( МА? + МВ?) 


2 2 2 2, 
MB? AB АВ 
= = МА? + MB =2ME + “— 





Vì ME là trung tuyến trong АМАВ = МЕ? = 





2 
= Juan + AB? . Mặt khác ME < РЕ = EI +1р = 24/5 +45 =3\/5 





>Q 12м 
МА = МВ 
М=р 
mã. 
2=2(yp-3) |yp=4 
Cách 2:Đặt z = a + bi. Theo giả thiết ta có: (a-4) +(b—5} =5. 

Я фе 


D 

j Ь—3 = 4/5 cost 

o=|z+1-3i|+|z—1+i|= (а+1) +(Ь—3) +J(a-1) +(Ь+1) 
=4|(N5sinr+5} +5eosẺ r + (V5sinr+3) +[ S cost + 4) 


= \/30+10-/5 sint + \/30+ 2/5 (3sin£+4cos¿) 


Áp dụng BĐT Bunhiacopski ta có: 
0< |2(69+8./5(2sin + совт) < \2(60+8455) = V200 =104/2 
= Q<10/2 > О. =10/2 


~0<105=0„„=I05 e] 
2 
=Ø <4.(3,/5] +20=200 


68-2) 55 М(6;4) = Р=а+ь=10 


. Khi đó: 








: 2 
sın f = — 
а а= 6 
Dâu băng xảy ra khi T а P Patmo. 
cost =—— Е 
J5 
Câu 34. ‚ 
Lời giai 
Chọn A 
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D 











-2 


Gọi 4 là điểm biểu diễn số phức z, Е(—2;1), F(47) và М(1;—1). 
Từ AE+AF =|z+2-i|+|z—=4-7i|=642 và EF =6\2 nên ta có А thuộc đoạn thắng ЕЕ. Gọi H là 


5/2 +2473 


2 


hình chiếu của N lên ЕЕ, ta có ñ|-š:;] . Suy ra P = NH + NF = 


Câu 35. Chọn C 





Gọi М, № lần lượt là điểm biểu diễn của số phúc 2,2, 
GỌI Z =х+їу,(х, у e R) 
Ta có |z -1|= /34 = М, № thuộc đường tròn (С) có tâm 1(1;0), bán kinh R = /34 


Mà |; r1+mi|=|z +m+2i| © |x + yi+1+mi| = |x + yi+ m + 2i| 
= (+1) +(у+т) = (хт) +(y+ 2) 


©2(m—1)x+2(m~2) y—3=0 








Suy ra M,N thuộc đường thăng đ:2(m—1)x+2(m—2)y—3=0 
Do đó M,N là giao điểm của đường thắng d và đường tròn (C ) 


Ta có |z, —z,| = ММ nên |z, — z,| lớn nhất khi và chỉ khi MN lớn nhất 
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< MN đường kính của (C). Khi đó |z + z;|= 2ÓI =2 

Câu 36. Cách 1: 

Đặt w=z—i— z=w+i. 

Gọi M (x; у) là điểm biểu diễn hinh học của số phúc w. 

Từ giả thiết |z—2—2/|=1 ta được: 

|w+i~2-2i|=1©|w~2-i|=1 ©|(x-2)+(y-1)j|=1©(x-2) +(у-1) =1. 

Suy ra tập hợp những điểm M (x; у) biểu diễn cho số phức w là đường tròn (С) có tâm /(2;1) bán kính 
R=1. 








Giả sử OI cắt đường tròn (C) tại hai điểm А,В với А nằm trong đoạn thăng ОГ. 
Ta có |v] = OM 

Mà ОМ +MI 2 OI © ОМ +MI 2 ОА+ АІ © ОМ > ОА 

Nên |w| nhỏ nhất bằng OA = 01-14 = 4/5 -1 khi M = A. 

Cách 2: 

Từ |z—2—2i|=1 =(ø=2)”+(b-2)” =1 với z=a+bi (a,b R) 


a—2=sinx; Р-2 = соѕх —a=2+sinx, °=2+cosx 

















Khi đó: |z —i|= |2 +sin x+ (2 + cos x)i — i| = (2+5їпх) +(1+cos x)° = J6+(4sin х+2соѕх) 


> J6- (4 22) (51° x+eos°x) = 6245 = (45-1) = 5-1 





245 














М | | ТОГОЛ S yau 4cosx=2sinx sys CC 

РГ. Е 

кина 4sin x+ 2cosx = 24/5 ? —\/5 
COSx=——— 

Ta được :-|;-2]: 2-22) 

Cách 3: 

Sử dụng bất đăng thức lz – 2,||<|2, +2, |< |||, 

lz—ï|=|(£—2-2)+(2+¡)|>|£~2-2/|—|a+i|=5—1 

Câu 37. Tao сн Жык ы 51 реза 3 spa 

z | |z| |z| |z| |z| 
Vậy =>, 


3 
Câu 38, Chọn C 
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Ta có 1=|z—2—3iÍ =(z—2—3/){z—2—3i) =(z—2—3/)(#—2+3¡) 
©1=|(z—-2-3)(#—2+3/)|©|Ƒ—2+3i|=1© |Z+1+i—3+2/|= 1). 


+Đặt w=Z+l+¡, khi đó © |w~—3+2¡| = 1. 








Tập hợp các điểm biểu diễn số phức w =Z +1+ là đường tròn (7;1) và |w| là khoảng cách từ gốc tọa độ 
đến 1 điểm trên đường tròn. Do đó giá trị lớn nhất của || chính là đoạn ОО. 

| =1+x3?+22 =l+13. 

Câu 39. Ta có 1=|z~3¡ +4|> ||z|—|¿— 4||= |z|—5|= —1<|z|~5<1=4<|z|<6. 

Đặt z =4—3/ =|zg|=5,z„` =7—24i. 








2 





2 2 
Ta có A=|2 +7-24i| =|z” +z, | 


AI” +22) +z | = |z +, +(27, +2,2) —2|2.2„ 
2 


ма (z+z,)(z+z,]=1= zz, +z„.z =1-|zÏ -|z 








2 
| ~2|zz,Ÿ=2|z['~2|zƒ+1201. 





Suy ra 4= |а| +, 1-6 Е 2, 





Hàm số у = 21* – 21° +1201 đồng biến trên [4;6] nên A2 2.4* –2.4° +1201=1681. 
А=4 

|z+4-3/|=L 

Do đó г? +7 —24i| nằm trong khoảng (1009; 2018) ; 


Dấu bằng xảy ra khi và chi khi | 











Câu 40. Giả sử: z=x+ (х,у E€ R) = М(х; у) : điểm biểu diễn của số phức z trên mặt phẳng tọa độ Оху. 





Ta có: 
2+ z + É -z| =4< |x| + || =2=— N thuộc сас cạnh của hình vuông BCDF (hình vë). 
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+ P=|z-2-2i > P=\(x-2} +(y-2} >P =4(I;N) với 1(2:2) 
Tù hình ta có: Е(1;1) 





M =P =ID=4} +2? = 245 và т=Р„=1Е= (2-1) +(2-1} = V2 

Vậy, A=M +т=2+ 2/5 e [ J34;6). 

Câu 41. Gọi z=x+ yi, (х,у e R). Theo giả thiết, ta có |z—6|+|z+6|=20. 

©lz—6+ yi|+|z+6 + yi|= 20 ©4(x-6)`+>z? + J(x+6) +y? =20 (*). 

Gọi M (x;y), F. (6;0) và Е,(—6;0). 

Khi đó (*) © MF, + MF, = 20 > ЕЕ, =12 nên tập hợp các điểm Е là đường elip (E) có hai tiêu điểm F, và 
Е,. Và độ dài trục lớn băng 20. 

Ta có с=6; 2a = 20 © a =10 và 2 =a”—c°=64—>b=8. 














2 2 
Do đó, phương trình chính tắc của (Е) là ¬. її 
100 64 
Suy ra max|z|= OA = ОА =10 khi z = +10 và min|z|= OB = ОВ =8 khi 2= +8. 
Vậy M -n =2. 


Câu 42. Theo bất đăng thức tam giác ta có 
|w|=l2+z+1-¡|=|(2z—6+8i)+(7-9/)|<|2z—6+8i|+|7— 9|=4+ 130. 


Vậy giá trị lớn nhất của |w| là 4+x/130. 
Ау Ау 


ү“ 
ya 








М' N' 
Câu 43. | 3 N 


Gọi z = x+ yi , trong đó x,y e R . Khi dó z=x—Ji, M (x; y), M'(x;—y). 
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Ta đặt w=z(4+3i) =(x+ yi)(4+3i) =(4x—3y)+(3x+4y)¡—> N(4x—3y;3x+ 4y). Khi đó 
w=z(4+3i) =(4x—3y)—(3x+4y)¡—> №(4х-3у;-3х-4у). 





Ta có M và М'; N và N' từng cặp đối xứng nhau qua trục Ox . Do đó, đề chúng tạo thành một hình chữ 
nhật thì Yy = Уу hoặc Уу = уу. Suyra y=3x+4y hoặc y=—3x—4y. Vậy tập hợp các điểm M là hai 
đường thẳng: đ,:x+ y=0 và 4, :3х+5у=0. 


Đặt P=|z+4i—5|=+|(x—5} +(y+4)ˆ. Ta có Р= МА với 4(5;-4). 


1 5 
Pin < MA, © МА=4(А;а,) hoặc МА=4(А;а,). Mà “а= ому 
1 
P. =d|A.d)=. 
min ( ) 1/2 
Câu 44. Đặt z= x+ yi (x, y e R). 
Khi đó 





lz-3/=|z-2-i| © Jx +(-y-3F =J(x=2)Ì+(y=HŸ œx+2y+1=0 © x=-2y-1 (1). 
Lại có lz|=x+z7 (2). 

Thay (1) vào (2) ta được: 

д-т =(c- + =8 ty = 22] + >Ÿ 


7 . 2 2 
Dàu dàng thúc xày ra khi уксай Sỹ ШЕ» 


2 1 
Thay у= vào (1) suy ra XE 


š ; 1 
Vậy phân thực của sô phức z là Ө 
Câu 45. Gọi z= x+ yi, x, y e ®. Khi đó M (x; у) là điểm biểu diễn của số phức 2. 
=2©(z-W +(y-3} =4. 
Suy ra tập hợp điểm М là đường tròn tâm 7 (1; 3) bán kính Ё=2. 


Khi đó |z —1|= (х—1) +y? = PM với P'(1; 0). 


Theo bài ra ta có |z —]—3¡ 
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| 





° 
¬ 





|z —1| nhỏ nhất khi ГМ ngắn nhất hay 7, М, Г' thắng hàng, М nằm giữa 7 và 7'. 
Phương trình đường thắng 77' là x =1. 
Tọa độ giao điểm của đường thắng 7“ với đường tròn tâm 7 bán kính R =2 là M. (1; 1) và 


M,(1; 5). 

Thử lại ta thấy M, (1; 1) thỏa mãn. Vậy z=l +7. 

Câu 46. Đặt z = x+ iy và gọi M (x; y) là điểm biểu diễn của z = x + iy 
ta có: |z+z|+|z-z|=4|x|+|y|=2 

Gọi 4(2;2) và P= MA 


у А 








E 
* Theo hình vẽ, min P =d4(A,A), với A:x+y=2 


và minP= РЕ „ү; 


max Р = АЕ =x2”+4? = 2\/5, VỚI E(0:-2) 

Vậy M +т= 4/2 + 24/5 = 5,88 

Câu 47. Gọi z = x+ yi, (х,у є R) được biểu diễn bởi điểm М(х; у). 
|Е-1+4=2+1-21 = |(х-1)+(у+1)4= (+1) (7+2) 

= (х1) + (3+1) = (+1) +(у+2) = 4х+2у+3=0 S у=-2х--—. 
Сасһ 1: 
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3 x 9 3 ; 9 34/5 
= 2 2 _ 21 2 < = = |5 246 +2 = |5 a + > ‚ . 
[| = Vx y - | 2x J = || x x "| |= B 0 2 10 x 


Suy га = kh OE йе s 
10 5 10 
Vậy phần ảo của số phức z có mô đun nhỏ nhất là -2 Е 
Cách 2: | ‚ | ‚ 
Trên mặt phăng tọa độ Oxy , tập hợp điêm biêu diễn sô phức z là đường thăng 4:4х+2у+3=0. 
Ta có А = ОМ. |z| nhỏ nhất <> ОМ nhỏ nhất <> M là hình chiếu của О trên d. 
Phương trình đường thắng OM đi qua O và vuông góc với d là: x—2y=0. 


3 
" ` | 4х+2у+3=0 x” 5 3 3 
Toa độ của M là nghiệm của hệ phương trinh: <> = М|—-—;—— |. Hay 
х-2у=0 __3 5 10 
710 
3 3, 
=——-——i. 
5 10 


Vậy phần ảo của số phức z có mô đun nhỏ nhất là -2 . 

Nhận xét: Ta có thể tìm tập hợp điểm biểu diễn số phức z như sau: 
Jz—1+i|=|z+1-2|e>|g—(I-8|=|E-(-!-22| (*) 

Gọi М biểu diễn số phức z, điểm 4(1;—1) biểu diễn số phức 1—7, điểm В(—1;—2) biểu diễn số phức 
—l-2¡. 

Khi đó (*) <> МА = МВ. Suy ra tập hợp điểm biểu аіёр số phức z là đường trung trực của đoạn thắng AB 
có phương trình d: 4x+2y+3=0. 

Câu 48. Giả sử z =x +) với х; у € R. Khi đó: 














851 
z +2-3i 
© J: ( 1) = (x. +2} +(» -3Ÿ ©x,—y,+3=0. 
=> Quỹ tích điểm М biểu diễn số phức z, là đường thắng A:x— y+3=0. 


=1©|z,—i|=|z +2-3i| © |x +, -1)¡|=|(% +2)+(у, -3)¡ 























Сла 50 2, = X, + y,i VỚI x;; y, € R. Ta có: 





Z, +i 
2,—1+1Ї 


© дї +(у, +1} = 2 (х,-1)/ +(у, +1} © xj у — 4x, +2y, +30. 


= Quỹ tích điểm biểu diễn số phức 2, là đường tròn (С): х? +y°~4x+2y+3=0 có tâm 1(2;—1) và 
bán kính R = 4/22 +(—1)”~3 = V2. 


Khoảng cách từ 7 đến А là: Z(7;A)= 





=2 |, +i|= ý2|z¿T—1+i|© |x, +(у, +1)¡|=v2|(x -1)+(>, +1) 











р-(-1)+3 


- =3J2>R > đường thắng А và đường tròn C không 
1° +(-1) 


có điêm chung. 
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Quỹ tích các điểm biểu diễn số phức 2, – 2, là đoạn thắng ММ. > |z, — z,| nhỏ nhất khi và chỉ khi MN nhỏ 
nhất. 


Dễ thấy MN „ = 3V2 - V2 = 242. 
Câu 49. Chọn A 
Đặt z=x+ yi, (х,ує R). Khi đó 


|z-1|=x34 < (х-1) +y =34; 

















z +1 + mi| =|z + m + 2i ©2(m—1)x+2(2—m) y+3=0. 
Do đó tập hợp các điểm М biểu diễn số phức z là giao điểm của đường tròn (C):(x-1) +y” =34 và 
đường thắng d :2(m—1)x+2(2—m) y+3=0. 
Gọi А, В là hai điểm biểu diễn z, và z, . Suy ra (C); d =Í A.B). 
Mặt khác |z —z,|= АВ < 2R = 2/34 do đó max|z,— „| = 2434 © АВ =2R < 1(1;0)є4. 
menen diện ЕЕ T a 
2 z, =—4-3i 
Vậy l#,+z;|=2. 
Câu 50. Ta có: + |z-33| =2, suy ra tập hợp điểm biểu diễn M biểu diễn số phức z là đường tròn có tâm 
1{3./2;0}, bán kính r =2. 
+ |ø=442i =2\2, suy ra tập hợp điểm biểu diễn biểu diễn số phức w là đường tròn có tâm J(0:42 ) 
, bán kính R = 24/2. 
Ta có min |z— w|= min MN . 


+ 17 = 542;1ІМ =ғ= 42; М =R=242. 
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Mặt khác IM +MN + МЛ >J = MN> U _—IM — № hay MN >5A2-AJ2-2A2 = 2402. 
Suy ra min MN = 24/2 khi 1,M,N, thắng hàng và M,N nằm giữa 7,7 (Hình vẽ). 
Cách 1: 

1 3 


Khi đó ta có: |3z, — w|= ЗОМ -ON| và IN = 32 = IM = = 217. 





Mặt khác ON = ОЇ + IN = Oi+ S1: ЗОМ = 3(OÏ + IM ) = 01-12 )- 30i +210. 








Suy ra |32,-%,|=|30М - ON =bØï+Š-| Dit Ú |= Gl =642. 
5 5 





Cách 2: 
Ta có IN =3IM = ЗІМ -IN =0. 

Do 46 Bz, -w,|= BOM -ОМ| = B[oi+ m )- (Oi + IN )| = |201| = 2.01 = 2.342 = 6v2. 
Cách 3: 




















И 1242 
———> > > > M“ 
+) T =1 + TM = L 5 мө 1242,40, 
IJ 5 42 ШЕ 
Ум = 5 
X _6У? 
> > > > N 
Jm- Маша Пе 5 .ụ _62 , 122, 
IJ 5 1242 5 5 
Ум = 5 


Suy га 1322 – | = [6v2] = 6\/2. 

Câu 51. Chọn С 

Giả sử M,N lần lượt là các điểm biểu diễn cho z và w. Suy ra ОМ + ON = OF = 201 I 
và OF = 201 = 10. 


Đặt |z|= ON ОШ ОМ =b. Dựng hình bình hành ОМЕЕ 








z—w|= MN =4 
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Е Е 
N а 
О b M 
2 2 2 
a +b _ МЕ —25 - 
Ta có 2 4 =>a”+2b?=—— 
bD + МЕ? а? 3 
— — 6 
2 4 


S l 1 
(1+) (5+) <(а +2 )[ 15) =66 
Suy ra a+b < 4/66, dấu “=” xảy ra khi a= P= 2866. 


Vậy (a +b) = 4/66. 


тах 


Câu 52. Thay |z[ =1 vào P ta có 


P=lz+1|+|z?—z+1| = |2 +1|+ 2? -—2+|2| =|E+I|+|z°~z+zz =|z+1|+|z||z+z—1| 








=|z+l|+|z+z-]|. 

Mặt khác |z +1 =(z+1)(z+1}=2+z+z. 

Đặt /=z+z do |z|=1 nên điều kiện гє[—2;2]. 
Suy ra P=i+2+|;—I|. 

Xét hàm số f (7) = 12+ |1 với t e[—2;2]. 

















1 
f'(t) = +1 với £>1. Suyra /'(()> 0 với t>1. 
241+2 
05-1 với t<1. Suyra /'(х)=0 e x=. 
Та có bảng biến thiên 
Í =2 -Z 1 2 
f'(0) | + 0 = | + | | 
13 














Từ bảng biến thiên suy ra M=— tại = và т= 4/3 tại t=2. 


13.3 
= 


Vậy M.m = 
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Câu 53. Đặt К (-v5:0) ‚ Ё, (5:0) „VÌ 45 <3 nên tập hợp các điểm M biểu diễn số phức z thuộc elip có 





a=3 2 ST. д у 
=> Б? = а? –с? = 4 suy ra ТЕ И 


с= 45 4 
Tập hợp các điểm N Ыёи diễn số phức о thuộc đường thắng A :5x—4y—20 =0. 
Yêu cầu bài toán trở thành tìm điểm M e (E) và N €A sao cho MN nhỏ nhất. 
L 


y 








Đường thắng d song song với A có dang @:5х-4у+с=0, (c #~20). 














d tiếp xúc với (Е) khi và chỉ khi с? = 5?.9+(—4} 4 = 289 => | = " 
c=- 
Với с=17 =d(d,A)= |-20- | _ 
(5 +( 4) mỉ 
Với c=-17 =4(đ,A) | а. | 
В 4) я 


Vậy min(MN) = 


Se + 
— 


Câu 54. Chọn А 





-4 


Gọi M(a b) là điểm biểu diễn số phức z = a + bi 


А(1,2) là điểm biểu diễn số phức (1 + 2) 

B(~2;3) là điểm biểu diễn số phức (—2 + 3i), AB = x10 
|z-1-2i|+|z+2-3/|=xÏ10 trở thành MA+ MB= AB 

<> M, А,В thắng hàng và M ở giữa А và B 
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Gọi H là điểm chiếu của О lên AB, phương trình (АВ): x+ 3y 7= 0, (OH): 3x— y= 0 
Tọa độ điểm JE ,Có AH - 66] BH = tôm) và BH =-9AH 
10 10 10 10 10 10 
Nên H thuộc đoạn AB 
ІД nhỏ nhất <=> ОМ nhỏ nhât, mà M thuộc đoạn AB 


емен 





10°10 
Lúc đó S= mm... чї, Chọn A 
10 10 
Câu 55. 
GIải: 
Chọn D 


— Е z< 4 А 

Gọi 2= x+ yi,x, y e R, ta có z+z|+3Ì>—2] =8«<© | + 2|b| = 4 = | | aoa SP HỢP K(x; y) biêu 
y| < 

diễn số phức z thuộc cạnh các cạnh của trong hình thoi ABCD như hình vẽ. 
Р = | 24 3i đạt giá trị lớn nhất khi KM lớn nhất, theo hình vẽ ta có KM lớn nhất khi K = hay 
K(-4;0) suy ra M = /49+9 = 4/58 
Р = |а == 3i đạt giá trị nhỏ nhất khi КМ nhỏ nhất, theo hình vẽ ta có KM nhỏ nhất khi K = F (F là 
hình chiếu của E trên АВ. 
Suy ra Е(2;1) do AE = AB nên F là trung điểm của АВ. 


Suy ra т= 1+4 = 4/5. Vậy М +т= 458 +5 





Câu 56. Chọn А 
P=|z?=z|+|z? +z+1|=|z||z—1|+|z?+z+1|=|z—1|+|z? +z+1| 


Do |z|=1 nên ta đặt 2 = cosx+7.sinx. Khi đó 
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P=|z—1|+|z” + z+I[=|eos x+¿.sin x— I|+|cos 2x + іп 2x + соз. x + ïsin x +1 











=A(eosz—1)' +sin’ x + (cos 2x+cosx+1) +(sin2x +sin x)? 
=42-2cosx + 3 + 4с05 х + 2с052х 
=4'2—2cosx + ү4с052 x+4cos x+] 








=⁄2—2cosx +|2cos x + || 

Đặt t = соѕх, t єЄ[—1;1]. Xét hàm y=2~2/ +|2/ +1| 
Với ty~2 thì y=V2~2/+2r+l, уле +2 
у'=0е-—=-+2=0ег= 

00) 3002) 0201-5) 

Với r<—2 thị у= 3-%--1, y'=- 


2-21 
y(-1)=3; (-z]=w 
13 


Уду таху= 2. Do đó giá trị lớn nhất của P=lz?~z|+|g?+z+Il là Pi 


Câu 57. Chọn C 





у'=0<© -2=0 42-21 = = (phương trình vô nghiệm) 





Giả sử z = x+ уі, x, y E R .Gọi А,В lần lượt là điểm Ыёи diễn cho các số phức 2,,2,. Suy ra 

АВ = |2, –2,|=4. 

* Ta có (z-6)(8+zi) =[(х—6)+ yi |.[(8- y)—xỉ ]=(§x+6y—48)—(x” +y? -6x-8y)i. Theo giả thiết 
(z—6)(8+z) là số thực nên ta suy ra х? + у? —6х—8у =0. Tức là các điểm А,В thuộc đường tròn (С) 
tâm /(3;4), bán kính R = 5. 
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* Xét điểm М thuộc đoạn АВ thỏa MÁ +3MB =0 < ОА+ЗОВ =4OM .Gọi H là trung điểm АВ. Ta tính 
được HI’ = R? — НВ? =21;IM =V HI + НМ? = 422 , suy ra điểm М thuộc đường tròn (C') tâm /(3;4), 
bán kính r = \/22. 

* Ta có |z +3z,|=|OA+3OB =|40M| =40M , do đó |z, + 3z;|nhỏ nhất khi OM nhỏ nhất. 

= ОМ, =|OI—r|=Š5—x|22. 

Vậy |, +3z,| =40М,=20-422. 

Câu 58. Chọn А 

Đặt 2 = x, + у, (x, y, € Ë) và z, = x, + y;j, (х,,у, e B. 
(х—3) +(»-4} =4 
(x, -3) +(у,-4) =4 
Ta có (x, — 3) +(»,—4} =(x, -3) +( y, -3) © х + у —(х; + у; )= 6(х,-х,)+8(у,-у,). 


4) 
23(x- x, )+ 4(y, -у,)|<2. (3+4) (а) 0) |=10. 


10. 





Ta có (OM) | 


min 





























Khi dó và (x —x,) +(»—у,) =1. 


== 


Do đó -10< | -|z | 


Suy ra 











Ж. 








Câu 59. 
Gọi М là điểm biểu diễn số phức 2, và А(—2;1); 8(4;7) lần lượt là hai điểm biểu diễn hai số phức -2 + i 
,4+7i. Ta có АВ = 64/2 . Phương trình đường thắng АВ là đ:x— y+3=0. 
+ |z, +2-il+|z,-4-7i|=64/2 = MA+ МВ =6/2 < MA+ MB = АВ. Do đó tập hợp các điểm biểu diễn 
số phức z, là đoạn thắng АВ. 





+) Jz„—1+2/|=1© |z„—1+2i||=1 © |_-z—2—i|=1. 

Gọi N là điểm biểu diễn số phức —z, và /(2;1) là điểm biểu diễn số phức 2+¡. Ta có IN =1 Suy ra tập 
hợp các điểm biểu diễn số phức —z, là đường tròn (C) có phương trình: (x—2)” +(у—1) =1. 

а(1, АВ)= 2402 >1, suy ra АВ không cắt đường tròn. 

Gọi К là hình chiếu của 7(2;1) lên АВ. Dễ thấy К nằm trên đoạn thắng АВ. 
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Gọi Н là giao điểm của đoạn IK với đường tròn (С). 

Ta có |z, + z;|= MN > KH =а(1,АВ)- К =2/2-1. 

Suy ra min |z, + z,| = 242-1. 

Câu 60. Đặt z=a+bi (а, be R). 

Ta có: |= 6+2 = va? +P = ја? + (62) ©4b+4=0<©b=-] 

— z=a-i. 

Xét: z—1+2i|+|z+1+3i|=|z—1+i|+|a+1+2il = \(1-а)* +? +4J(I+a} +2 ; 
Ар dụng BĐT Mincôpxki: 


(1-а) +1 +4/(1+a} +2” > 1(1-а+1+а) +(I+2} =44+9=13. 


Suy ra: |z—1+2/|+|z+1+3¡| đạt GTNN là J13 khi 2(1-а)=1+а а=. 

















Nhận xét : Bài toán trên có thê được giải quyết bằng cách đưa về bài toán hình học phẳng. 

Câu 61. Giả sử z = x+ yi(x, y € R). 

16 © x +(y-1) =4. 

Suy ra tập hợp điểm biéu diễn của số phức z là đường tròn tâm số phức /(0;1) bán kính =2. 


Ta có: |Е-2| |22, =16 e |х+и+2-1[ +|x+yi-2-i 





5 


4 








Do đó m=1, M =3. 
Vậy M? -m =8. 











Câu 62. L | 
Gọi M (x;y) là điểm biểu diễn số phức z ta có: |z—2/|<|z—4/|x°+(y-2)`<x?+(y-4) 
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© y<3; |z—3-—3i|=1© điểm М nằm trên đường tròn tâm 7 (3;3) và bán kính bằng 1. Biểu thức 
P=lz-2|= AM trong đó 4(2;0), theo hình vẽ thì giá trị lớn nhất của P= |z—2| đạt được khi M (4;3) 


nên max P = (4 —2)' +(3- 0) = 4/13. 








Câu 63. 
Gọi M (x; у) là điểm biểu diễn số phúc z. Do |z—-2-2iļ=2 nên tập hợp điểm М là đường tròn 
(C):(x-2Ÿ +(y-?2Ÿ =4. 
Các điểm А(1;1), В(5;2) là điểm biểu diễn các số phức 1+i và 5+2¡. Khi đó, P = M4+ MB. 
Nhận thấy, điểm А nằm trong đường tròn (С) còn điểm В nằm ngoài đường tròn (С), mà 
MA+ MB > AB = 417 . Đẳng thức xảy ra khi М là giao điểm của đoạn АВ với (С). 
Ta có, phương trình đường thăng АВ: x—4y+3=0. 





Tọa độ giao điểm của đường thắng АВ và đường tròn (С) là nghiệm của hệ với 1< y < 5 


кл аш. кеч 


х-4у+3= 0 x=4y-3 
g_ 221155 01 
Ta có (4y-5) +(y-2} ` =4©17y?~44y+25=0 17 
-22-459 01, 
СИЕТ 
Vậy тіп Р = 4/17 khi Ten 


Câu 64. - Đặt z=x+ уі, với x,yER. 

Та có: |z~3—4i|=v5 ©|(x=3)+(y~4)i|=v5 © (х-3) +(у—4) =5, hay tập hợp các điểm biểu diễn 
số phức 2 là đường tròn (С) có tâm 7(3;4), bán kính r = V5. 

- Khi dó: P=|z+2ÍÍ—|z-iÏ =(x+2} + y?—x?—(y-U =4x+2y+3 

= 4x+2y+3- P =0, kí hiệu là đường thẳng А. 

- Số phức z tồn tại khi và chỉ khi đường thăng А cắt đường tròn (С) 
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[23-Р| 
4(1,А\< 
©d(1;A)<r© Б 





<⁄5 ©|P-23|<10 ©13<P<33 
Suy ra M =33 và m=13 => w=33+l3i¡. 
Vậy |= 41258. 


Câu 65. Chọn р 
Đặt z,=a+bi; a,be R >z, =—b+ai 


= z —z,=(a+b)+(b-a)i. 


Nên |2, —2,|= (а+Ь) +(Ь-а) =2.|z| 
Ta lại có 2 =|z,+1~ï|<|zj|+|I~ï|=|z,|+ v2 


—=lz|>2-2. Suy ra 2, —z;|=v2.|z,|>2w2-2. 


Dấu "=" xảy ra khi T= <o. 














Vậy m =min|z, –2,|=24/2-2. 
Câu 66. Giả sử z=a+bi (a,be R), w=x+yi (x,ye R). 


























[2—-3—2Д<1<(а-3) +(Ь—2) <1 (1) 
|w+1+2/|<|w-2-¡i|©(x+1Ý +(y+2)} <(х- 2} +(y- LỆ. 
Suy ra x+ у= 0. 
=|2-%|=./(а-х) +(b-yŸ = J(a-x) +(b+x) . 
Từ (1) ta có /(3;2), bán kính г =1. Gọi H là hình chiếu của 7 trên d: y=—x. 


x=3+í/ 


Đường thắng HI có PTTS | : 
y=2+í 


M e HI =M (3+t;2 +t) 


[= 








M e(C)e 2? =1 © Е 
f=——= 
1/2 
1 1 5+\/2 
бД=2— M| 33—;2+— |, MH = 
(3+ V2 +) /2 
1 5—\/2 
í£=3=1M|3--=:2--= "XS. nh. 
Е nh V2 
_ 52 
Vậy Р. = 
y min 2 
1 


Сам 67. Vi |z|=1 và zz =|zÌ nên ta có Z = 
z 
= 


Từ đó, Р= |2? +2° +6z|-2lz* +1| =|z||z* +z“ +6|-2ļz* +1 =|z* +z* + 6|—2|z* + ||. 
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Đặt z = x+ iy, với x,yelR.Do |2|=1 nên |z*|=vx°+z” =1 và —-l<x,y<]. 





Khi đó P=|x+iy+xz—~jy+6|—~2|x+ÿy +1| = |2х+6]-24/(х+1) +y? 
=2х+6—2\/2х+2. =(ý2x+2-1) +3. 
Dodó P>=3. Lai cò =LézélI<s0<dJ2y1242-l442xt0-Ì<f<s P< A. 


v3 


Vậy M =4 khi zf =+l và m =3 khi z =- + Ti, Suyra М-т=1. 
Câu 68. Gọi z = x+ yi, với x,yelR. Khi đó M (x; у) là điểm biểu diễn cho số phức 2. 
Theo giả thiết, 5w = (2 +i)(z-4) © 5(w+i)=(2+i)(z—4)+5¡ ©(2—¡)(w+i)=z—3+2i 
©|z-3+2i|=3. Suy ra M (x;y) thuộc đường tròn (C):(x-3Ÿ +(y+2Ÿ =9. 
Ta có P.=|z—1—2i|+|z—5—2i|= МА+ МВ, với А(1;2) và В(5;2). 

y 





Gọi H là trung điểm của АВ, ta có H (3;2) và khi đó: 
Р= МА+ МВ <.|2(M4° + МВ?) hay Р<-]4АМН? + AB? . 
Mặt khác, MH < КН với mọi M e (C) nên P<44KH?+ АВ? =.|4(1H + К) + АВ? = 24/53. 


М = К 3 П 
Vậy Ры = 24/53 khi hay z=3—5i và w =i. 
ш мен А 5 5 


Câu 69. Cách 1: 
Đặt z—3—2i=w với w= x+ yi (x,y e R). Theo bài ra ta có |w|=2 ©x” +y’ =4. 




















Ta có P=|z+1—2i|+2|z~2—5i|=|ø+4|+2|ø+1~3/|=+j(x+4} +y? +2j(x+1}°+(y—3Ÿ 
=⁄20+8x+24l(x+1Ÿ +(y-3) =2/5+2x+2J(x+1) +(y-3Ÿ 
=2|г +у*+2х+1+][(х +1) +-3Ÿ']=2|ă+} +y?+4J(x+1Ÿ +(y-3)] 


>2(|у|+|у-3|)>2|у+3-у|=6. 





х=—1 
x=-l 
P=6<— sa-s)z0e{ А 
т у= 3 
x+y =4 


Vậy GTNN của P là bằng 6 đạt được khi z =2+(2+v3)¡. 
Cách 2: 
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|z—3-2i|=2 => MI =2 = M e(1;2) với 1=(3;2). 

P=lz+1-2i|+2|z—2—5i|= МА+2МВ với A=(1;2), В=(2;5). 

Ta có IM =2; 14=4. Chọn K(2;2) thì IK =1. Do đó ta có талк =IM? -M 
ІМ IK 

= АГАМ và AIMK đồng dạng với nhau `... нүө 

MK IK 


Từ dó P=MA+2MB =2(MK + MB) 2 2ВК. 

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi М, К, В thắng hàng và М thuộc đoạn thắng ВК. 

Từ đó tìm được М =(2;2+3). 

Cách 3: 

Gọi M (a;b) là điểm biểu diễn số phức z =a +bi. Đặt 7 =(3;2), 4(—1;2) và В(2;5). 

Ta xét bài toán: Tìm điểm M thuộc đường tròn (С) có tâm I, bán kính R=2 sao cho biểu thức 
P=MA+2MB đạt giá trị nhỏ nhất. 

Trước tiên, ta tìm điểm K (x; у) sao cho МА=2МК УМ e (C). 


—— = — —\2 
Ta có МА=2МК < МА? =4MK? = (мі +14) =4( Mĩ + IK) 





© МГ +14) +2MI.IA =4( MP + IK? + 2MI-IK \ = 2М1(14-41К | =з? + 41K? -14° (*). 
1A-4IK =0 

3R?+4IK?~ LẺ =0 

4(х-3)=-4 (х=2 

4(y-2)=0 Т | 

Thử trực tiếp ta thấy K (2:2) thỏa mãn 3Ñ” +47K” - 14 =0. 

Vì ВГ =1 +32 =10> А? =4 nên В nằm ngoài (С). 

Vì КТ? =1< R° =4 nên К nằm trong (С). 

Ta có МА+2МВ =2MK +2MB =2(MK + MB) >2KB. 

Dâu băng trong bât đăng thức trên xảy ra khi và chỉ khi М thuộc đoạn thăng ВК. 
Do đó MA+2MB nhỏ nhất khi và chỉ khi M là giao điểm của (С) và đoạn thắng ВК. 
Phương trình đường thăng BK :x =2. 

Phương trình đường tròn (C): (x— 3) +(у- 2} =4. 


(*) luôn đúng УМ 40) 


пае) . 
у=2 
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x=2 х=2 _ |x=2 

(x-3} +(у-2) а к ы Ж 

Thử lại thấy м(2;2 3 ) thuóc doan ВК. 

Vậy a=2,b=2+43 —a+b=4+.5. 

Câu 70. Gọi М,, М,, M lân lượt là diêm biêu diễn cho sô phức z,, 2z,, z trên hệ trục tọa độ Оху. Khi 
đó quỹ tích của điểm М, là đường tròn (C,) tâm /(3;4), bán kính Ё=1; 

quỹ tích của điểm M, là đường (C,) tròn tâm 7(6;8), bán kính R =1; 

quỹ tích của điêm M là đường thăng đ:3x—2y—12=0. 

Bài toán trở thành tìm giá trị nhỏ nhất của ММ ;+MM, +2. 





Tọa độ điểm M là nghiệm của hệ | 








УА 
Жененин ышы EEE 
4{------- 
1 
1 1 
1 1 
1 I 
1 1 
I } 
1 1 
1 I 
| | 
1 1 
+ 5- + J 
О 3 6 x 





138 64 
13 13 
min(MM, + MM, + 2)= min(MM, + MM, +2) với M, e(C,). 

Gọi А, B làn lượt là giao điểm của đoạn thăng T /, với (С,), (C;). Khi đó với mọi điểm M, € (c). 
М, є(С,), M ed асо MM, + MM, +22 AB+2, dâu "=" xảy ra khi M, = А,М, = В. Do đó 


Gọi (C,) có tâm | | К =1 là đường tròn đối xứng với (C,) qua 4. Khi đó 





ụ=AB+2=l]—2+2 = 11, = == à 
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